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TĐP 04: TAM GIÁC 


Câu 1. Trong mặt phắng với hệ toạ độ Oxy, cho AABC biết: B(2; -1), đường cao qua A có phưong 
trình di: 3x - Ay + 27 = 0 , phân giác trong góc c có phưong trình ch: X + 2y - 5 = 0. Tìm toạ 
độ điểm A. 

• Phương trình BC: x 2 = 2 IÌẢ =>Toạ độ điểm C(-l;3) 

+ Gọi B ’ là điếm đôi xứng của B qua dĩ, 7 là giao điếm của BB ’ và dĩ- 
=>phương trình BB —Ỵ— = ~~ <=> 2x - y - 5 = 0 

+ Toạ độ điểm I là nghiệm của hệ: \ ^ 0 <=> \ x f => 7(3; 1) 

[x + 2ỵ - 5 = 0 [y = 1 

9 íx D ' = 2Xr — XI) — 4 f 

+ Vì I là trung điếm BB ’ nền: \ B ' 7' 7 B ^>5 (4;3) 

[y B ,=2 yỉ -y B =3 

+ Đường AC qua c và B’ nên có phương trình: y -3 =0. 

+ Toạ độ điểm A là nghiệm của hệ: j A ^ ^ ^ <=> I A ^ => A(-5;3) 

[3x - 4ỵ + 27 = 0 [y = 3 

Câu 2. Trong mặt phẳng với hệ toạ độ Oxy, cho tam giác ABC có đường cao AH, trung tuyến CM 
và phân giác trong BD. Biêt 77(-4;l), ^-;12J và BD có phưcmg trình x + y-5 = 0. Tìm 

tọa độ đỉnh A của tam giác ABC. 

• Đường thắng A qua H và vuông góc với BD có PT: X - y + 5 = 0. An BD = / => 7(0; 5) 

Giả sử A n AB - H'. ABHH ' cân tại B =>I là trung điếm của 7777' n> 7T(4;9). 


Phương trình AB: 5x + y — 29 = 0. B = AB n BD => 77(6; -1) A — ;25 

, 5 


Câu 3. Trong mặt phẳng với hệ toạ độ Oxy, cho tam giác ABC có đỉnh C(4; 3). Biết phưcmg trình 
đường phân giác trong (AD): x + 2y-5 = 0, đường trung tuyến (AM): 4x + 13y-10 = 0. 
Tìm toạ độ đỉnh B. 

• Ta có A = AD nAM >A(9; -2). Gọi C'là điếm đối xứng của c qua AD =^>C' e AB. 


Ta tìm được: C'(2; -ỉ). Suy ra phương trình (AB): 


X - 9 _ y + 2 


- 2-9 -1+2 

Viết phương trình đường thắng Cx // AB (Cx): X + 7y - 25 = 0 


X + 7y + 5 = 0. 


Câu 4. Trong mặt phẳng với hệ toạ độ Oxy, cho tam giác ABC có diện tích bằng —, A(2;-3), 
B(3;-2). Tìm toạ độ điểm c, biết điểm c nằm trên đường thắng (d): 3x - y - 4 = 0. 


• PTTS của d: { . Giả sử C(t; -4 + 3t) £ d. 

[ y = -4 + 3t ' 


S = ịAB.AC.únA = ^AB 2 .AC 2 -{AB.Ac) 2 = ị ^4r +4t + l =3 1 2 

2 2 2 t — 1 


• C(—2; -10) hoặc C(l;-1). 
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Câu 5. Trong mặt phẳng Oxy, cho tam giác ABC biết A(2; -3), B(3; -2), có diện tích bằng — và 
trọng tâm G thuộc đường thắng A: 3x - V -8 = 0. Tìm tọa độ đỉnh c. 

• Ta có: AB = \ỊĨ, trung điểm Phương trình AB: X - V - 5 = 0. 

S Afír = ị AB.d(C,AB) = ị=> d(C,AB ) = 4 =. 


Gọi G(t; 3t - 8) d(G,AB ) = 


1 k-(3r-8)-5|_ 1 [t = ỉ 


SỈ2 V 2 Ư = 2 


• Fóí í = 1 G(/; - 5 ; => Cị-2; -10) •Với t = 2 => G(2; -2) => C(l; -1) 

Câu hỏi tươìĩg tư : 

a) Với A(2;-l),5(l;-2), S ABC =Y> GeA:x + y -2 = 0. ĐA: C(18;-12) Aoặc C(-9; 15) 

Câu 6. Trong mặt phang với hệ toạ độ ƠA'V , cho đường thắng d : x + 2y — 3 = 0 và hai điểm 
A(-l;2), 5(2; 1). Tìm toạ độ điểm c thuộc đường thắng d sao cho diện tích tam giác ABC 
bằng 2. 

• AB = Vĩõ , C(-2a + 3; a) £ d. Phương trình đường thẳng AB : X + 3 ỵ - 5 = 0. 


1 „ 1 r~ ci — 2 f a = 6 

S AARr - 2 -~AB.d(C,AB) = 2 <=> -^ vio. /=^ - 2 <=í> 

zlA5C 2 2 7ĨÕ [a = -: 


• Với a = 6 ta có C(- 9; 6) • LÓ7 a = -2 to có C(7;-2). 

Cân hỏi tương tư : 

a) Với d : X - 2y -1 = 0, A(1; 0), 5(3; -1), S A5C = 6. ĐS: C(7;3) hoặc C(-5;-3). 

Câu 7. Trong mặt phẳng với hệ toạ độ ơ.ỵy, cho tam giác ABC có A(2; -3), B(3; -2), diện tích tam 
giác bằng 1,5 và trọng tâm I nằm trên đường thắng <± 3x - V -8 = 0. Tìm toạ độ điểm c. 

• Vẽ CH1AB, 1K1AB. AB = 4Ĩ^CH= 2Saa ' ìc = 4= =>/£ = ị CH = 4= • 

AB ^ 3 


Giả sử I(a; 3a -8) £ d. Phương trình AB: x-y-5 = 0. 

dự,AB) = ỈK |3 - 2a\ = 1 a = ] ^ 1(2; -2) hoặc 1(1; -5). 

a = 1 

I I/Á-; rn. 'ì \ —K 1. 1 \ I [//..; ỉ/1 ■ S 1 —< rí 1. ì 


+ Với 1(2; —2)=>C(1;—1) 


+ Với 1(1; -5) => C(—2; -10). 


Câu 8. Trong mặt phẳng với hệ toạ độ Oxy, cho tam giác ABC có A(1;0),B(0;2), diện tích tam 
giác bằng 2 và trưng điểm I của AC nằm trên đường thẳng d: y = X . Tìm toạ độ điểm c. 

• Phương trình AB : 2x + y - 2 = 0. Giả sử I(t; t)£d C(2t - 1; 2 1). 

Theo giả thiết: S AABC = Ỷ AB.d(C,AB ) = 2 o\6t -A\ = A o t = 0) t = — . 

+ Với t = 0 => C(-1;0) + Với t = ị => cf4?l 


Câu 9. Trong mặt phang với hệ toạ độ Oxy, cho tam giác ABC có A(3; 5); B(4; -3), đường phân 
giác trong vẽ từ c là d : X + 2y - 8 = 0 . Lập phưong trình đường tròn ngoại tiếp tam giác 
ABC. 
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• Gọi E là điếm đối xứng của A qua d =>E E BC. Tìm được E( 1;1) 

=> PT đường thẳng BC: 4x + 3y +1 = 0. c = dr\ BC =^> C(— 2; 5). 

Phương trình đường tròn (ABC) có dạng: X 2 + y 2 - 2ax - 2 hy + c = 0; a 2 + b 2 - c > 0 
4a -10Ồ + C = -29 , 

Ta có A, B, c e (ABC) => « -6a-ỈOb + c = -34 <=>ja = -Ị-;h = ^-; c = —^ 

l 2 8 4 

-Sa + 6 b + c = -25 

2 2 5 99 

Fạv phương trình đường tròn là: X +y -x-4y---- = 0. 


Câu 10. Trong mặt phắng với hệ toạ độ Oxy, cho tam giác ABC có trung điểm cạnh AB là 
M(—1;2), tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác là /(2;-l). Đường cao của tam giác kẻ từ A có 
phưong trình 2x + y +1 = 0. Tìm toạ độ đỉnh c. 

• PT đường thẳng AB qua M và nhận MI = (3; -3) làm VTPT: (AB ): X - y + 3 = 0. 


Toạ độ điểm A là nghiệm của hệ: \'l v + ^ 

ổ \2x + y + l = 0 

( 2 l\ 

M(— 1;2) là trung diêm của AB nên 511. 


A -Ị;Ị . 


Đường thắng BC qua B và nhận n = (2; 1) làm VTCP nên có PT: 


X= -4+2 t 
3 
7 . 

y = — + t 
[' 3 


(2 7 

Giả sử c -4 + 2 t\-~ + t e(BC). 
V 3 3 7 


Tữ có: IB — IC <^> 2 1 —— + \ t H—— — — + — 


iof 


t = 0 (loại vì c = B) 


J 14 47 1 
Vậy: c ^;44 . 

V 15 15 3 


Câu 11. Trong mặt phẳng với hệ toạ độ Oxy, cho tam giác ABC với AB = v5, đỉnh C(-l;-l), 
đường thăng AB có phưong trình X + 2y - 3 = 0, trọng tâm của AABC thuộc đường thăng 
d: x + y — 2 = 0. Xác định toạ độ các đỉnh A, B của tam giác ABC. 

, , ^ — 2— X G “ õ 

• Gọi I(a;b ) /à trung diêm của AB, G là trọng tâm AABC => CG = — c/ ^ ^ 


Do Ged nén ^ ^ -2 = 0 Toạ độ điểm Ilà nghiệm của hệ: 

3 3 ỗ 


a+2b-3 =0 
2ữ-l 2b-\ 

- 7 - 1 - 7 - 

3 3 


1 a = 5 

-2 = 0 ^ )b = -l 


I( 5;-l). 


A,Be(AB) 

y[ỹ =^> Toạ độ các điểm A, B là các nghiệm của hệ: 


IA = IB = ■ 


X + 2y — 3 = 0 

(x-5) 2 +(.y + l) 2 =7 

4 
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x = 4 ;y = ~ 
2 

. v __ị 

1 = 6 )' = 

2 


[ 1 \ / lì [ lìí lì 

A 4;-ị ,B 6;-ị hoặc A 6;-ị , B 4;-ị . 

V 22 V 22 V 22 V 22 


Câu 12. Trong mặt phắng với hệ toạ độ o.xy, cho điểm G(2;l) và hai đường thắng 
dị : X + 2y - 7 = 0, r/ 2 : 5x + y - 8 = 0. Tìm toạ độ điểm B edị,c e d 2 sao cho tam giác ABC 
nhận điểm G làm trọng tâm, biết A là giao điểm của dị , d 2 . 


9 ? ^ í H“ 2 

• Toạ độ diêm A là nghiêm của hệ: { , 

■ [ 5x + 

Giả sử BỢ -2b;b) edị, C(c;8 -5c) e r/ 2 . 


Ịx + 2y - 7 = 0 1 X = 1 
[5x + y-8 = 0 <tỊ My = 3 


A(l;3). 


Vì G là trọng tâm của AABC nên: 


_X A +X B +X C 


y A +y B + y c 


2b-c = 2 
b-5c = -ị 


Vậy: 5(3; 2), C(2;-2). 

Câu 13. Trong mặt phang với hệ toạ độ Oxy, cho tam giác ABC có A(2;l). Đường cao BH có 
phưong trình X - 3y - 7 = 0. Đường trung tuyến CM có phưong trình X + ỵ +1 = 0. Xác định 
toạ độ các đỉnh B, c. Tính diện tích tam giác ABC. 

• AC qua A và vuông góc với đường cao BH => (AC): X - 3y - 7 = 0. 

Toa độ điểm c là nghiệm của hệ: \ x J ® => C(4;-5). 

lx+y+l=0 


Toạ độ điểm c là nghiệm của hệ: \ x '^- v J => C(4;-5). 

[x + y +1 = 0 

Trung điếm M của AB có: X M = — y M = —M e ( CM) => —+— ~ 2 ~ +1 = 0 • 

íx - 3y - 7 = 0 

Toạ độ điểm B là nghiệm của hệ: 1 2 + X B 1 + y B => B(— 2;-3). 

1 2 + 2 + =u 

Toạ độ điểm H là nghiệm của hệ: ị x v z H ị ■ 

s [3x + y-7 = 0 V 5 57 


„(14 7 

H -^;-4 . 
I 5 5 2 


= AC = 2slĩÕ => S AARr = ^AC.BH = ị.2s/ĨÕ.^Ệ 
5 AABC 2 2 5 


= 16 (đvdt). 


Câu 14. Trong mặt phang với hệ toạ độ o.xy, cho tam giác ABC có A(4;-2), phưong trình đường 
cao kẻ từ c và đường trung trực của BC lần lượt là: X - y + 2 = 0, 3x + 4y - 2 = 0 . Tìm toạ độ 
các đỉnh B và c. 

• Đường thăng AB qua A và vuông góc với đường cao CH (A6) : X - y + 2 = 0. 

Gọi B{]ữ\2 -b) e (Aổ), C(c;c + 2) e (CH) => Trung điểm M của BC: M 2 c ; —— 2 + C 

Vì M thuộc trung trực của BC nên: 3 (b + c) + 4(4 -b + c)-4 = 0 o-b + 7c + l2 = 0 (1) 

BC = (c - b;c + b)là 1 VTPTcủa trung trực BC nên 4(c - b) = 3(c + b) o c = 7b (2) 

Từ(l)và<2)=.c = -1 b = A Vậy bÌT-AA-TA 


Trang 30 





Trần Sĩ Tùng 


pp toạ độ trong mặt phăng 


Câu 15. Trong mặt phẳng Oxy, cho tam giác ABC cân tại A(-l;4) và các đỉnh B, c thuộc đường 
thắng A:x-y- 4 = 0. Xác định toạ độ các điểm B, c, biết diện tích tam giác ABC bằng 18. 

, , (l 1^1 9 

• Gọi H là trung điêm của BC =+>H là hình chiêu của A trên A => H —; - 3-\ => AH = —7= 

12 2j V 2 

Theo giả thiết: S AAẼC =18^1 BC.AH = 18 ^ £C = 4sỊĨ ^HB = HC = 2V2 . 


X-y-4 = 0 

Toạ độ các điểm B, c là các nghiệm của hệ: -< ( 7 Ỹ ( ] Ỹ 

+ \y+i\ = ; 


11 3 

X = —; y = — 
2 ■ 2 

3 5 

x = —; y = -— 
2 2 


V ậy B AI ,c l;_| hoặc B |;_| , c »4 . 

I 2 2 ) u 2 ) { 22 ) { 2 2 ) 

Câu 16. Trong mặt phẳng với hệ trục tọa độ Oxy, cho hai đường thẳng ch: x + y+ 5 = 0, dr. 
x + 2y-7 = 0 và tam giác ABC có A(2; 3), trọng tâm là điểm G(2; 0), điểm B thuộc ch và 
điểm c thuộc d 2 . Viết phưong trình đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC. 

• Do B £ di nên B(m; - m -5), c £ ch nên C(7 — 2n; n) 


Do G là trọng tâm AABC nền 


2 + 777 + 7 - 2n = 3.2 1 m = -1 

3-m-5 + n = 3.0 |n = l 


‘ B(-l; -4), C(5; 1) 


83 17 338 

=> PT đường tròn ngoại tiếp AABC: X 2 + y - X + ^y - = 0 

Câu 17. Trong mặt phang với hệ toạ độ Oxy, cho tam giác ABC có A(4;6), phưong trình các 
đường thắng chứa đường cao và trưng tuyến kẻ từ đỉnh c lần lượt là í/ị : 2x - V’ + 13 = 0 và 
d 2 : 6x - 13y + 29 = 0. Viết phưong trình đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC . 

• Đưcnĩg cao CH: 2x — y +13 = 0, trung tuyến CM : 6x - 13 y + 29 = 0 => C(— 7; -1) 

PTđường thẳng AB: x + 2y-16 = 0. M = CM n AB =^> M{ 6;5) =^> 5(8;4). 

Giả sử phương trình đường tròn (C) ngoại tiếp AAlBC : X 2 + y 2 + mx + ny + p = 0. 

Í52 + 4m + 6n + p = 0 ịm = - 4 

Vì A, B, c £ (C) nên t 80 + 8 m + 4n + p = 0 <=> ịn = 6 

ị50-lm-n + p = 0 ịp = -12 

Suy ra PT đường tròn: X 2 + y 2 - 4x + 6y - 72 = 0. 

Câu 18. Trong mặt phang toạ độ Oxy, cho tam giác ABC, có điểm A(2; 3), trọng tâm G(2; 0). Hai 
đỉnh B và c lần lượt nằm trên hai đường thẳng dị: X + y + 5 = 0 và d 2 : X + 2y - 7 = 0. Viết 
phưong trình đường tròn có tâm c và tiếp xúc với đường thẳng BG. 

• Giả sử B(—5 — b;b) e dị, C(7 -2c;c) £ d 2 . 

Í Xd+ ỵ “h 2 = Ó 

Vì G là trọng tâm AABC nên ta có hệ: \ B c z r =>B(—l;—4), C(5; 1). 

\y B +y c +3 = 0 

9 

Phương trình BG: 4x - 3y - 8 = 0. Bản kỉnh R = d(C,BG ) = ^ 

^ ^ 2 2 81 
=> Phương trình đường tròn: (x - 5) + (y -1) = ^ 
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Câu 19. Trong mặt phắng với hệ toạ độ Oxy, cho tam giác ABC có A(-3;6), trực tâm H( 2;1), 


trọng tâm G\ . Xác định toạ độ các đỉnh B và c. 

u 3j _ 

, — 2—7 T (7 0 

• Gọi I là trung điêm của BC. Ta cỏ AG = ^AI ^ IịL;L \ 

Đường thăng BC qua I vuông góc với AH cóphưong trình: x-y- 3 = 0 

Vì I là trung điếm của BC nên giả sử B(x B ;y B ) thì C(7 - x B ;ỉ-y B ) và X B - y B -3 = 0. 

H là trực tâm của tam giác ABC nên CH _L AB; CH = (-5 + X B ; y B ). AB = (x B + 3;y B -6) 

CH.ÃB = 0^Ị X B~ y B= 3 ^ị X B =ỉ vị X B =6 

ju fi -5)(x fi +3) + (y 5 -6) = 0 ịy B = -2 jy 5 =3 

Vậy 5(l;-2),c(6;3) hoặc 5(ó;3),C(l;-2) 

Câu 20. Trong mặt phẳng với hệ toạ độ Oxy, cho tam giác ABC với A(l; -2), đường cao 
CH : X - y +1 = 0 , phân giác trong BN : 2x + y + 5 = 0. Tìm toạ độ các đỉnh B, c và tính diện 
tích tam giác ABC. 


+ B = AB n BN => Toạ độ điểm B là nghiệm của hệ: \ ■' o \ x ^ =>B{- 4; 3). 

[ X + y +1 = 0 [y = 3 

+ Lấy A ’ đối xứng với A qua BN thì A' e BC. 

Phương trình đường thắng (d) qua A và vuông góc với BN là (d): X — 2y -5 = 0. 

Gọi I = (d) n BN. Giải hệ: ị Suy ra: I(-l; 3) => A'(-3;-4) 

[ư-2j-5 = 0 

-V Phương trình BC: 1 x + y + 25 = 0. Giải hệ: ỈBC : lx + y + 25 = 0 => cí ) • 

[ CH:x-y + ỉ = 0 v 4 

Ịf " 13Ỹ T 9Ỹ V45Õ |7.1 + l(- 2 ) + 25| n 1 - 

+e H- 4+ 4Ỉ H 3+ !J - 4 ■ đ(A;BC> J 

Suy ra: s ,,„. = ịd(A:BC).BC - [ :ì-ỊĨ. '' Í4,( - 45 . 

ABC 2 2 4 4 

Câu 21. Trong mặt phang với hệ toạ độ Oxy, cho AABC , với đỉnh A(l; -3) phương trình đường phân 
giác trong BD: x + y- 2 = 0 và phưong trình đường trung tuyến CE: X + 8y - 7 = 0. Tìm toạ độ 
các đỉnh B c 


• Gọi E là trung điểm của AB. Giả sử B(b;2-b) e BD => ^ e CE => b = -3 

^ B{— 3; 5). Gọi A 'là điếm đối xứng của A qua BD =^>A' eBC. Tìm được A '(5; 1) 

=> Phương trình BC: X + 2y -1 = 0; c = CE n BC : ị x + ^ _ l = ® => C(7; 0). 

[x + 2y - 7 = 0 

Câu 22. Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có đỉnh 4(3; -4). Phưong trình 
đường trung trực cạnh BC, đường trung tuyến xuất phát từ c lần lượt là dị : X + y -1=0 và 

/7 • ^ V — ít — Q — n Xìm tr\Q rtA r»QC* rtỉníi R P11Q tam rri ar» A 


d 2 : 3x - y - 9 = 0. Tìm tọa độ các đỉnh B. c của tam giác ABC. 
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• Gọi C(c; 3c - 9) e d 2 và M là trung điểm của BC => M(m; 1 - m) e dị. 

ọ ( 2/77 — c + 3 7 — 2/77 — 3 c 'ì 

=^> 5(2/77 - c; 11- 2/77 - 3c). Gọi I là trung diêm của AB, ta có 1 1-y--;- —-ị -J. 

2/77 — c + 3 7 — 2/77 — 3í? 

ni e{d 2 ) nên 3• 2 - 2 ~ 9 = Q ^ m = 2 M(2;-l) 

^Phương trình BC: x-y- 3 = 0. c = BC n d 2 =í> C(3;0) =í> 5(1;-2). 

Câu 23. Trong mặt phang với hệ tọa độ ơxy, cho tam giác ABC cân tại A có đỉnh A(6; 6), đường 
thắng d đi qua trung điểm của các cạnh A5 và AC có phưong trình V + V -4 = 0. Tìm tọa độ 
các đỉnh B và c, biết điểm E(l; -3) nằm trên đường cao đi qua đỉnh c của tam giác đã cho. 

• Gọi H là chân đường cao xuất phát từ A =>H đối xứng với A qua d => H{— 2; -2) 

=> PT đường thẳng BC: x + y + 4 = 0. Giả sử B(m; -4 - /77 ) e BC => C(-4 - m; nì) 

=> CE = (5 + m; -3 - nì), AB = (/77 - 6; -10 - nì). 

Vì CE _L A5 //ê/7 AB.CE = 0 <=> (/77 - 6)(/77 + 5) + (/77 + 3)(/77 +10) = 0 /77 = 0; /77 = -6. 

Vậy: 5(0;-4), C(-4;0) hoặc 5(-6;2), C(2;-6). 

Câu 24. Trong mặt phang với hệ tọa độ ơxy, cho tam giác ABC có đỉnh A(2;4). Đường thắng A 
qua trung điếm của cạnh AB và AC có phưong trình 4 a' - 6 v + 9 = 0; trung điểm của cạnh BC 
nằm trên đường thắng d có phưong trình: 2x - 2y -1 = 0 . Tìm tọa độ các đỉnh B và c, biết 
i ., ì 7 

răng tam giác ABC có diện tích băng — và đỉnh c có hoành độ lớn hon 1. 

• Gọi A ’ là điểm đối xứng của A qua A, ta tính được A : 2x - 3_v +1=0 

Ta gọiMlà trung điểm của BC, thìMlà giao của đường thẳng d và BC nên M^;2 j. 

Giả sử c [-^-d j e Ta có S AABC =ịd(A;BC).BC <=> I = ị^=- BC <^BC = yfl 3 

« CM = # « ì*ựỶ Ht -2ỷ = ệ o \l : 3 « r^3) ^ 5(1; 1} . 

2 ỵ{ 2 J 2 \j = l [C(l;l) (loại) 

Vậy: 5(1; 1), C(4;3). 

Câu 25. Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy, cho AABC có tọa độ đỉnh 5(3; 5) , phưong trình 
đường cao hạ từ đỉnh A và đường trung tuyến hạ từ đỉnh c lần lượt là dị: 2x - 5y + 3 = 0 và 

d 0 : X + y - 5 = 0. Tìm tọa độ các đỉnh A và c của tam giác ABC. 

• Gọi M là trung điểm AB thì M e d 2 nên M(a;5 — a). Đỉnh A e dị nên aỊ ^ ? 2 • 

M là trung điểm AB: \ Xa b <=> ị^ 1 ^ =>A(1; 1). 

\y A +y B =2y M [2a + b = 5 [b = 1 


Phương trình BC: 5x + 2y - 25 = 0; c = d 2 n BC C(5; 0). 


Câu 26. Trong mặt phẳng toạ độ với hệ toạ độ Oxy, cho AABC với A5 = v5, đỉnh C(-l;-l), 
phưong trình cạnh A5 : X + 2y - 3 = 0 và trọng tâm G của AABC thuộc đường thăng 
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pp toạ độ trong mặtphẳng 


d: x + y — 2 = 0. Xác định tọa độ các đỉnh A,B của tam giác. 

• Gọi I(x;y ) ỉà trung điếm AB, G(x ( ,; y G ) là trọng tâm của AABC 


CG = ịci <w> 
3 


Ged:x + y -2 = 0 nén có: x c + y c -2 = 0 ^ -2 = 0 

ịx + 2y - 3 = 0 

Tọa độ điểm I thỏa mãn hệ: <2x-1 2y — \ 0 =>/(5;-l) 

l 3 + ^3 

Gọi AU ấ -y A ) => /A 2 = -5) 2 +<v, + = (lf) = 4 ■ 

Hcm nữa A e AB : X + 2y - 3 = 0 5WV ra tọa độ điếm A là nghiệm của hệ: 
ịx A +2y A -3 = 0 ịx A = 4 Ịx A =6 

|h- 5 ) 2 + (, A+ i) 2 =|°ị, A =4 v ị, A =-| 

Vạy: A^4,-ỉj, S ^;-|j hoặc 

Câu 27. Trong mặt phang với hệ toạ độ Oxy , tìm toạ độ các đỉnh của một tam giác vuông cân, biết 
đỉnh C(3;-l) và phương trình của cạnh huyền là d : 3x — y + 2 = 0 . 

• Toạ độ điếm c không thoả mãn phưcmg trình cạnh huyền nên AABC vuông cân tại c. Gọi I 
là trung điếm của AB. Phương trình đường thăng CI: X + 3 y = 0. 


I = CInAB => AI = BI =CỈ = 

ịA,Bed 3x - y + 2 = 0 x = by= ì ĩ- 

w ịA/= S /=Jf ~| I+ |J + [,_ịỊ 2 = | ~ x= %y=- l 2 

Ằ s (3 19Ì ( 9 17^1 

Vậy toạ độ 2 đỉnh cân tìm là: . 

{5 5 ){ 5 5 J 

Câu 28. Trong mặt phang với hệ toạ độ Oxy, cho điểm C(2; -5) và đường thắng A có phương trình: 
3x-4y + 4 = 0. Tìm trên A hai điểm A và B đối xứng nhau qua /Ị^2;-^J sao cho diện tích 
tam giác ABC bằng 15. 


.[ 3a + 4Ì J . _ 16-3 a 

• Gọi A a \——— eA=>B 4—— 
V 4 J V 4 


S ARr =j-AB.d(C,A) = 3AB =>AB = 5 . 


í ^/7 Ị 

AB = 5 <=> (4 - 2«) 2 + —= 25<^ 

, 2 J 


ị tì j = 25 <=> a 0 . Vậy hai điểm cần tìm là A(0; 1) và B(4; 4). 


Câu 29. Trong mặt phang với hệ trục tọa độ Oxy cho tam giác ABC với 5(1;-2) đường cao 
AH :x-y + 3 = 0. Tìm tọa độ các đỉnh A, c của tam giác ABC biết c thuộc đường thắng 
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Trần Sĩ Tùng 


d \2x + y -1 = 0 và diện tích tam giác ABC bằng 1. 

• Phương trình BC : X + y +1 = 0. c = BC nd => C( 2; -3). 

Gọi A(x ữ ;y ữ )eAH^x ữ -y ữ + 3 = 0 (1); BC = SỈ2, AH = d(A,BC) = 


x 0 +y 0 +l 

/2 


w = i AH.BC = 1 o ỉ. = , « ho + >0 + 1 = 2 (2) 

AABC 2 2 V 2 [jc 0 + v 0 +1 = -2 (3) 

Từ (1) và (2) =>] 0 =^>A(-1;2). 7ỉ> (ì) và (3) 0 ^=>A(-3;0) 

[To =2 ựo =0 

Câu 30. Trong mặt phang với hệ trục tọa độ Oxy cho tam giác ABC vuông tại A(2;l), điểm B nằm 
trên trục hoành, điểm c nằm trên trục tung sao cho các điểm B, c có toạ độ không âm. Tìm 
toạ độ các điểm B, c sao cho tam giác ABC có diện tích lớn nhất. 

• Giả sử B(b; 0), C(0; c), ( b, c > 0). 

AABC vuông tại A <=> AB.AC = 0 o c = -2 b + 5>0<^0<Ẳ»<^-. 


S aabc =^AB.AC = ^(b-2f+l.yj2 2 +(c-lf=(b-2f+ỉ = b-4b + 5 
Do 0 < b < I nên S AABC đạt GTLN b = 0 => 5(0; 0), C(0; 5). 

Câu 31. Trong mặt phang với hệ toạ độ Oxy, cho tam giác ABC có đỉnh A(-l;-3), trọng tâm 
G(4;-2), trung trực của AB là d :3x + 2y-4 = 0. Viết phuong trình đuờng tròn ngoại tiếp 
tam giác ABC. 


—— 3— f 13 3^1 

’ Gọi M là trung diêm của BC => AM = — AG ^ ^ 1 2 ’ _ 2 J' 


AB _L d =>AB nhận ũ d = (2; -3) làm VTPT => Phương trình AB : 2x - 3y -1 = 0. 

Gọi N là trung điểm của AB =>N = AB nd^> 2;-l) => 5(5; 1) => C(8;-4). 

PT đường tròn (C) ngoại tiếp AABC có dạng: X 2 + y 2 + 2 ax + 2 by + c = 0 ( a 2 + b 2 —c>0). 


^ c n _ 10 - 2 23 . 2 , 2 148 46 8 

Khỉ đó ta có hệ: < lOn + 2b + c = -26 o { b = -^. Vậy: (C): X + y - —X _|_ _LẸ-ỵ + - 0 
o/, I on 2 21 7 3 


16n-8h + c = -80 


Câu 32. Trong mặt phang với hệ toạ độ Oxy, cho tam giác ABC có trọng tâm G(-2, 0) và phuong 
trình các cạnh AB, AC theo thứ tự là: 4x + ỵ +14 = 0; 2x + 5y - 2 = 0 . Tìm tọa độ các đỉnh 
A, B, c. ___ 

• A(-4, 2), B(-3, -2), C(l, 0) 

Câu 33. Trong mặt phang với hệ toạ độ o.ry, cho tam giác ABC có trực tâm H(- 1; 6), các điểm 
M(2;2) A(l;l) lần luợt là trung điểm của các cạnh AC, BC. Tìm toạ độ các đỉnh A, B, c. 

• Đường thăng CH qua H và vuông góc với MN => CH : X + y + 5 = 0. 

Giả sử C(a ;5 - a) e CH CN = (ì-a;a-4) 
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Vì M là trung đi êm của AC nên A( 4 — a;a — ì) AH = (a — 5;7 — a) 

Vì N là trung điềm của BC nên 5(2 -a;a- 3) 


Trần Sĩ Tùng 


Vì H là trực tâm AABC nên: AH.CN = 0 <=> (a — 5)(1 - a) + (7 - a)(a - 4) = 0 o 11. 


+ Với a = 3 => C(3; 2), A(l; 2), 5(-l; 0) 

+ ra«-ụ^cfe4ì.AÍ-|iU-ịậ 

2 l 2 2/ V 2 2y V 2 2 


Câu 34. Trong mặt phắng với hệ toạ độ o xy, cho tam giác ABC có phân giác trong AD và đường 
cao CH lần lượt có phưong trình X + y - 2 = 0 , X - 2y + 5 = 0. Điếm M( 3; 0) thuộc đoạn AC 
thoả mãn AB = 2AM . Xác định toạ độ các đỉnh A, B, c của tam giác ABC. 

• Gọi E là điếm đối xứng của M qua AD => 5(2;-1). 

Đường thắng AB qua E và vuông góc với CH ^ (A5): 2x + y - 3 = 0. 

Toạ độ điểm A là nghiệm của hệ: \ + ' V 3 0 =^> A(l;l) =>PT (AM): X + 2y -3 = 0 

[jc + y - 2 = 0 

Do AB = 2 AM nên E là trung điềm của AB 5(3; —3). 


Toạ độ điểm c là nghiệm của hệ: I 

Vậy: A(l; 1), 5(3;-3), C(-l;2). 
Câu hỏi tương tự: 


ịx + 2y-3 = 0 
1 x-2y + 5 = 0 


C(-l;2) 


a) (AD):x-y = 0, (CH):2x + y + 3 = 0, M( 0;-l). ĐS: A(l;l);5(-3;-l) ;C -ệ;-2 

. 2 


Câu 35. Trong mặt phang với hệ toạ độ o.ry, cho tam giác ABC cân tại A, đường thắng BC có 
phưong trình X + 2y - 2 = 0 . Đường cao kẻ từ B có phưong trình X - y + 4 = 0, điểm 
M(-1;0) thuộc đường cao kẻ từ c. Xác định toạ độ các đỉnh của tam giác ABC. 


Toạ độ đỉnh B là nghiệm của hệ: \ x + 2 0 P(_2' 2). 

[x-y + 4 = 0 


Gọi d là đường thắng qua M và song song với BC => d:x + 2y + \ = Q. 

Gọi N là giao điếm của d với đường cao kẻ từ B Toạ độ của N là nghiệm của hệ: 

Íĩ7ĩ + 4 i =0 n => A^(-3;l). 
ì X + 2y + 1 = 0 


Gọi I là trung điểm của MN =^> I Ị^-2;7 j. Gọi E là trung điếm của BC =^> IE là đường trung 
trực của BC => IE:4x- 2y + 9 = 0. 

Toạ độ điểm E là nghiệm của hệ: i X A + 2 => E\ -7-;— 1 => cị ì . 

s [4x-2y + 9 = 0 l 5 10) { 5 5 ) 


Đường thẳng CA qua c và vuông góc với BN => CA : X + y - — = 0. 


4x - 2y + 9 = 0 

Toạ độ đỉnh A là nghiệm của hệ: \ 3 

\x + y - — = 0 
l • 5 


. ( 13.19) 

A -tt-ỉtt- • 

l 10 10 
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Vậy: A\ , B(- 2;2), c\ . 


Câu 36. Trong mặt phẳng với hệ toạ độ Oxy, cho tam giác ABC có đỉnh A thuộc đường thẳng d: 
X - 4y - 2 = 0, cạnh BC song song với d, phưong trình đường cao BH: X + y + 3 = 0 và trưng 
điếm của cạnh AC là M(l; 1). Tìm toạ độ các đỉnh A, B, c. 

• Ta có AC vuông góc với BH và đi qua M(l; 1) nên có phương trình: y = X. 


Toạ độ đỉnh A là nghiệm của hệ : 


Vì M là trung điểm của A c nên c —; — 


Jx-4y-2 = 0 


2 

X = 

3 . 
2 ' 

y 3 


(2 2 
■ A -ị\-ị 
3 3 


X .. 

Vì BC đi qua c và song song với d nên BC cỏ phương trình: y = + 2 


BHnBC = B: 


X + ỵ + 3 = 0 

y = 4 + 2 

• 4 


B(- 4;1) 


Câu 37. Trong mặt phắng với hệ tọa độ Oxy, cho tam giác ABC có đường cao 
BH : 3x + Ay + 10 = 0, đường phân giác trong góc A là AD có phưong trình là X - ỵ + 1 = 0 , 

điểm M( 0; 2) thuộc đường thẳng AB đồng thời cách c một khoảng bằng V 2 . Tìm tọa độ các 
đỉnh của tam giác ABC. 

• Gọi N đối xứng với M qua AD. Ta cỏ N e AC và N (1;1) =>PT cạnh AC : 4x - 3y -1 = 0 


A = AC n AD => A(4;5). AB đi qua M, A => PTcạnh AB : 3x — 4y + 8 = 0 => B 3;—-Ị-J 

Gọi C(a;b ) e AC => 4a — 3b — l = 0, ta có MC = sịĩ => C(l;l) hoặc ’ 25 j' 

Kiếm tra điều kiện B, c khác phía với AD, ta có cả hai điếm trên đều thỏa mãn. 

Câu 38. Trong mặt phang với hệ toạ độ ơ.xy, cho tam giác ABC có điểm M(—1; 1) là trưng điểm 
của cạnh BC, hai cạnh AB, AC lần lượt nằm trên hai đường thắng di: x + y- 2 = 0 và dr. 
2x + 6y + 3 = 0 . Tìm toạ độ các đỉnh A, B, c. 


To ạ độ điểm A là nghiệm của hệ: I 


jx + y-2 = 0 
12x + 6y + 3 = 0 


,(15. 7 

A —;—7 . 

u 4 


Giả sử: B(b;2-b) E di, c\ c; 


Ị^c; € M(-l; 1) là trung điểm của BC 


-3-2 c <^> 


9 

c_ 4 


=> B\ , c\ . 


Câu 39. Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy, cho AABC cân có đáy là BC. Đỉnh A có tọa độ là các 
số dưong, hai điểm B và c nằm trên trục Ox, phưong trình cạnh AB : y = 3sfĩ (x -1). Biết chu 
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vi của AABC bằng 18, tìm tọa độ các đỉnh A, B, c. 

• B = AB nOx => B( 1;0), A e AB => a{g; 3VỸ(a-l)) => a > 1 (do >0,y A >0). 

Gọi AH là đường cao AABC => 77(ư;0) => C(2a -1; 0) => BC = 2(ữ -1), AB = AC = 8 (a - 1). 
Chu vi AABC = 18 <=> a = 2 => C(3;0),a{2;3^Ĩ) . 

Câu 40. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho tam giác ABC biết phương trình các đường thẳng 
chứa các cạnh AB, BC lần lượt là 4x + 3y - 4 = 0; X - y - 1 = 0 . Phân giác trong của góc A 
nằm trên đường thắng X + 2y - 6 = 0. Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC. 


• Tọa độ của A nghiệm đủng hệphương trình: {í + 2Ỉ - 6 4 = 0° ° \y = ~4 

Tọa độ của B nghiệm đúng hệ phương trình \ ^ x + ^' V , \ 0 <=> j A l => B 

{X -y - 1 - () Ịy = 0 


■A(-2;4) 


Tọa độ của B nghiệm đủng hệ phương trình \ ^ x + ^' V , 4 0 <=> ] A l => B (l; o) 

■' [x - y -1 = 0 [>’ = 0 v ; 

Phương trình AC qua điếm A(-2;4) có dạng: a(x + 2) + b(ỵ - 4) = 0 <=> ax + hy + 2a -4b = 0 

Gọi \ : 4x + 3y - 4 = 0; A, : X + 2y - 6 = 0; Aị : ax + by + 2a - 4b = 0 

Từ giả thiết suy ra = (A|; ạ) . 

Do đó cos(A; A) = cos(zl; A) \rìa + 2.b\ = _ \4A + 2/3\ 

45.yla 2 + b 2 SỈ25.SỈ5 

<íí> \a + 2b\ = 2 yj,a 2 + b 2 <=> a{3a - 4b) = 0 ^ 0 

3 a -4b = 0 

• a = 0 => b 0. Do đó Aị : ỵ - 4 = 0 

• 3a- 4b = 0: Chọn a = 4 thì b = 3. Suy ra A 3 : 4x + 3y - 4 = 0 (trùng với \ ). 

Do vậy, phương trình của đường thăng AC ì à y - 4 - 0. 


Tọa độ của c nghiệm đủng hệ phương trình: j v 4 0 ^ J x 5 : 

1JC — _y — 1 = 0 [y = 4 


C( 5; 4) 


Câu 41. Trong mặt phẳng với hệ toạ độ ơxy, cho tam giác ABC biết 4(5; 2). Phương trình đường 
trung trực cạnh BC, đường trung tuyến CC’ lần lượt là X + y - 6 = 0 và 2x - y + 3 = 0. Tìm tọa 
độ các đỉnh của tam giác ABC. 

• Gọi C(c; 2c + 3) và 7(m;6-m) là trung điếm của BC. Suy ra: B(2m-c; 9-2m-2c). 


Vì C’ là trung điếm của AB nên: C' 


2/77 —c + 5 11 - 2/77 - 2c 


..... J 2m-c + 5) 11- 2/77 - 2c 5 _ T 5.41) 

{ 2 J 2 6 V 6 6 J 

(14 37 ) J 19 4 ) 
Phương trình BC: 3x -3y + 23 = 0 => Bị--3-;— 1. 


Câu 42. Trong mặt phẳng với hệ toạ độ ơxy, biết toạ độ trực tâm, tâm đường tròn ngoại tiếp tam 
giác ABC lần lượt là H(2;2), 7(1;2) và trưng điểm của cạnh BC. Hãy tìm toạ độ các 

đỉnh A, B, c biết Xg > x c (Xg, x c lần lượt hoành độ điểm 7? và C). 


• Gọi G là trọng tâm AABC ta cỏ : GH = -2 GI => ơ^;2 j 
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Mặt khác vì GA = —2GM nên A(—l;l). Phương trình BC: 3x + V-10 = 0. Dường tròn (C) 
ngoại tiếp A có tâm 1(1; 2) và bán kính R = Vĩ+T = V 5 . Do đó (C) : (x - 1) 2 +()'- 2) 2 = 5 . 

Khỉ đó toạ độ B ;C là nghiệm hệ : + 2)~ - 5 ^ ịx 2 x/ Ị x 3 


3x + y -10 = 0 


v< 

y = 4 \y = l 


Vì X B > x c nên B(3;l) ; C(2;4). Vậy : A(-l; 1); B(3; 1) ; C(2; 4). 

Câu 43. Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy, cho tam giác ABC cân tại c có diện tích bằng 10, 

, " ' ” , , , , " ( 9 ) T / 

phưong trình cạnh AB là X —2y = 0, diêm 1(4; 2) là trung diêm của AB, diêm 4;^- 1 thuộc 

cạnh BC. Tìm tọa độ các đỉnh A, B, c biết tung độ điểm B lớn hon hoặc bằng 3. 

• Giả sử B(2y B ;y B ) e AB => A(8-2y 5 ;4- y B ). Phương trình CI: 2x + y-10 = 0. 

Gọi C(x c ) 10-2x c ) => \ci\ = \Ỉ5 |4 —JC C |; |as| = V2Õ|_v s -2|. 

S AẼC =y-CI.AB = 10 <=>\4y B + 2x c -x c y B -S\ = 2 X ^ B 6 ^ 

ABC 2 1 B c c-B I \_x c y B - 4 y B - 2 x c =-10 (2) 

_. _. Í4-x c = ^(2y fi -4) 

Vì M <= BC => CM = kMB <=> ị 11 f 9^ => 2x c y B - 6 y B -5x c +16 = 0 (3) 


—i + 2 x c =k \ yBn 


Từ (1) và (3): 


ịx c y B -4y B -2x c =-6 
[2 x c y B - 6 y B - 5x c + 16 = 0 


y B =-l-4ị 

y B = -1 + \Ỉ2 


(loại, vì y B > 3 ) 


• Từ (2) và (3): \ ' c '' K ' 3 ' ( <+ -Ị ■’ 3 ' (thoả) 

ị 2 x c y B - 6 y B -5x c +16 = 0 = 2 

Vậy A(2; 1), B( 6 ; 3), 6(2; 6 ). 

Câu 44. Trong mặt phang với hệ toạ độ Oxy, cho tam giác ABC vuông tại A, các đỉnh A, B thuộc 
đuờng thẳng d: y = 2, phuong trình cạnh BC: \Ỉ3x ->’ + 2 = 0. Tìm toạ độ các đỉnh A, B, c 
biết bán kính đuờng tròn nội tiếp tam giác ABC bằng \Ỉ3 . 

• B = dnBC =>B(0; 2). Giả sử A(a;2) e d,(ạ * 2), C(c;2 + c^3) e BC,(c * 0). 

ÃB = (-a;0),ÃC = (c-a;csl3),BC = (ơ,cyl3) => AB = \a\,AC = J(c-a ) 2 +3c 2 ,BC = 2\c\ 


x cT s -4y s -2x c =-10 


AABC vuông ở A và r = \Ỉ3 => \aB-AC ^ I ] 

[S = pr \T 


AB.AC = 0 


f AB.AC = 
2 


AB+BC+AC 


\a\ yj(c - à ) 2 + 3c 2 = (lữl + 2 lcl + Ặc - a) 2 +3 c 2 )s ^{\a\ = 

c = a = 3 + \Ỉ3 => A(3 + V 3 ; 2), C(3 + V 3 ; 5 + 3sỈ3) 

c = a = -3-^3 => A(-3 - ^3; 2),C(-3 — Vã;—1 — 3^3 ) 


c = a + 0 
|fl| = 3 + \Ị?) 


Câu 45. Trong mặt phang với hệ toạ độ Oxy, tìm toạ độ các đỉnh của tam giác vuông cân ABC, có 
phuong trình hai cạnh AB:x-2y + l = 0, AC :2x + y —3 = 0 và cạnh BC chứa điểm 
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• Ta có: AB Ả AC =}ì AABC vuông cân tại A A(l;l). 


Trần Sĩ Tùng 


Gọi M(x ; y) thuộc tia phân giác At của góc BAC. Khi đó M cách đều hai đường thắng AB, 
AC. Hơn nữa M và I cùng phía đối với đường thắng AB và cùng phía đối với đường thắng 

|x - 2ỵ + 1| _ \2x + y - 3| 

75 75 

AC, tức là: < (x -2y +1)Ị^-2 + l^j > 0 =>x + 3y-4 = 0 


(2x + y-3)^y + l-3j>0 


At-LBC^n fír =(3;-l) =^5C:3x-y-7 = 0; B = AB^BC:ịx 2y+ l ° n =>B( 3;2); 

' [3x -ỵ-7 = 0 


C = ACnBC: 


[ 2x + y - 3 = 0 


3x - y - 7 = 0 


C(2;-l). 


Câu 46. Trong mặt phắng với hệ toạ độ Oxy, cho tam giác ABC vuông cân tại A, biết các đỉnh A, 
B, c lần lượt nằm trên các đường thắng d: X + y - 5 = 0, df. X +1 = 0, di'. y + 2 = 0. Tìm toạ 

độ các đỉnh A, B, c, biết BC = 5 V 2 . 

• Chủ ỷ: di J- d 2 và AABC vuông cân tại A nên A cách đều di, di => A là giao điếm của d và 
đường phân giác của góc tạo bởi di, di >A(3; 2). 

Giả sử B(-l; b) e di, C(c; -2) e di. AB = (-4; b - 2), AC = (c - 3; -4). 

\ÃBÃC = 0 [b = 5, c = 0 _Ta( 3;2), 5(-l;5), C(0;-2) 

Ta có: p =50 0 [b- -1, c=6 =» [aoS; S-u-ỉ). m-íy 

Câu 47. Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy , cho tam giác ABC cân tại đỉnh c biết phưong trình 


đường thẳng AB là: x + y- 2 = 0, trọng tâm của tam giác ABC là ^ 2 ’ 3 J diện cua 
tam giác ABC bằng ^7. Viết phưong trình đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC. 

• Gọi H là trung điểm của AB =>C/7 _L AB =^>CH: x-y-3 = 0 =^> => C( 9;6). 

Gọi A(ư,2-a)eAB => B(5-a;a-3) => ÃB = (5-2a;2fl-5); C7/ = Ị^-y;-yj 

S nA Rr = ^ <=> ị AB.CH = ^7 <=> Sa 2 - 40n = 0 <=> a = ( ! 

OABC 2 2 2 |_« = 5 

• Với a = 0 => A(0; 2); 5(5; -3) • Với a = 5 => A(5; -3), 5(0; 2) 

PT đường tròn (C) ngoại tiếp AABC có dạng: X 2 + y 2 + 2ax + 2by + c = 0 (a 2 + b 2 - 0 0) 


I 4b + c = -4 

(C) qua A, B, c nên ị 10« - 6 b + c = -34 <=> -Ị b = 

18u + 12b + c = -117 


rrn- 2^ 2 137 59 66 n 

(C):x +y — X-— y + — = 0 

13 13' 13 
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Câu 48. Trong mặt phăng toạ độ Oxy, cho A ABC có phưong trình cạnh AB: X + y - 3 = 0, phưong 

trình cạnh AC: 3x + y -7 = 0 và trọng tâm G^2;^J. Viết phưong trình đường tròn đi qua 

trực tâm H và hai đỉnh B, c của tam giác ABC. 

• A = AB n AC => A(2; 1). Giả sử B(m; 3 - m), C(n; 7 - 3 n) . 


G 2; ị} là trọng tâm AABC nên: J 2 + w + rc 6 ị m 1 . 2 h C(3; _ 2 ) 

\ 3 ) [l + 3-m + 7-3n = l [n = 3 

H là trực tâm AABC ị—. ±B £ <^> /7(10; 5). 

[BH 1 AC 

PT đường tròn (S) qua B, c, H có dạng: X 2 + y 2 + 2 ax + 2 by + c = 0 (a 2 +b 2 —c> 0) 
ịla + Ab + c = -5 Ịa = - 6 

DoB, c, H e(S) ị 6a-4b + c = -13 o\b = -2. Vậy (S): X 2 + y 2 - \2x-4y + 15 = 0. 
20a + ÌOb + c = -125 \c = ì5 


Câu 49. Trong mặt phẳng với hệ toạ độ Oxy, cho điểm A(0; 2) và đường thẳng d: X - 2y + 2 = 0 . 
Tìm trên d hai điểm B, c sao cho tam giác ABC vuông tại B và AB = 2BC. 


Im trên d hai diêm B, c sao chi 


Câu 50. Trong mặt phẳng với hệ toạ độ Oxy, cho tam giác ABC vuông cân ngoại tiếp đường tròn 
(C): X 2 +y 2 = 2 . Tìm toạ độ 3 đỉnh của tam giác, biết điểm A thuộc tia Ox 

• A là giao của tia Ox với (C) A(2;0). 

Hai tiếp tuyến kẻ từ A đến (C) là: x + y- 2 = 0 và x-y- 2 = 0. 

Vì AABC vuông cân nên cạnh BC tiếp xúc với (C) tại trung điếm M của BC 
^>Mlà giao của tỉa đổi tia Ox với (C) => m(-sỊ2;o) . 

Phưcnĩg trình cạnh BC: X = —SỈ2. B và c là các giao điểm của BC với 2 tiếp tuyến trên 
=^> Toạ độ 2 điểm B, c Ià:{-sl2;2 + \Ì2),{-\Ỉ2;-2- V 2 ). 

Câu 51. Trong mặt phang với hệ toạ độ Oxy, cho tam giác ABC có trung điểm của cạnh BC là 
điểmM(3;-l), đường thẳng chứa đường cao kẻ từ đỉnh B đi qua điểm E{- 1;-3) và đường 
thắng chứa cạnh AC đi qua điểm F(l;3). Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC, biết rằng 
điếm đối xứng của đỉnh A qua tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC là điểm 7X4;-2 ). 

• Gọi H là trực tâm của tam giác ABC, ta chứng minh được BDCH là hình bình hành nên M 
là trung điểm của HD suy ra 77(2; 0). Đường thẳng BH có VTCP là EH = (3; 3) =^> VTPT là 
n BH = (1;-1) => BH : x-y-2 = 0 

+ AC vuông góc với BH nên h AC = Ũ BH = (1; 1) => AC : X + y - 4 = 0 
+ AC vuông góc với CD nên h DC = Ũ AC = (1; -1) => DC \x-y- 6 = 0. 


+ c là giao của AC và DC nên tọa độ c là nghiệm của hệ: 


. \x + y-4 = 0 


C(5;-l) 


& ô [x - V - 6 = 0 ' ’ 7 

+ M là trung điếm của BC nên 5(1;-1). AU vuông góc với BC AH : X-2 = 0 

+ A là giao điểm của HA và AC nên tọa độ A là nghiệm của hệ Ầ 2 0 . A(2; 2). 

ố • • 6 [x + _y - 4 = 0 
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Vậy: A(2;2), 5(1;-1), C(5;-l). 


Trần Sĩ Tùng 


Câu 52. Trong mặt phẳng với hệ toạ độ Oxy, cho tam giác ABC vuông tại A, biết B và c đối xứng 
nhau qua gốc tọa độ. Đuờng phân giác trong của góc ABC là d :x + 2y - 5 = 0 . Tìm tọa độ 
các đỉnh của tam giác biết đuờng thắng AC đi qua điểm K( 6; 2) 

• Giả sử B(5 - 2b; b), C(2b - 5; —tí) e d, ơ(0; 0) e BC 

Gọi I đối xứng với o qua phân giác trong góc ABC nên 1(2; 4) và I e AB 

Tam giác ABC vuông tại A nên BI = (2b - 3; 4 — tí) vuông góc với CK =(11- 2 b; 2 + b) 

o (2 b - 3)(11-2 b) + (4 - b)(2 + b) = 0 «> -5 b 2 + 30b - 25 = 0 « b = \ 

0 = 5 

+ Với b = 1 => 5(3;l),C(-3;-l) => A(3;l) = B (loại) 

í 31 17 ^1 

+ Với fc = 5=>5(-5;5),C(5;-5)=>A yỊy 


+ Với b = 5^fi(-5;5),C(5;-5)^A^y;y 
í 31 17^1 

Vậy A y;y ;5(-5;5);C(5;-5) 


, r f4 7Ì 

Câu 53. Trong mặt phăng với hệ toạ độ Oxy, cho tam giác ABC có đỉnh A1 ỹ; ý 1 và phuong trình 

hai đuờng phân giác trong BB': X —2y -1 = 0 và CC': X + 3 y -1 = 0. Chứng minh tam giác 
ABC vuông. 

• Gọi A 1 , Ẩ 2 lần lượt là điếm đối xứng của A qua BBcc' =>Ai, Ả 2 £ BC. 

Tìm được: AiịO; -1), A2(2; -1) => Phương trình BC: y = -1 =>B(-1; -1), C(4; -1) 

=> AB _L AC => A vuông. 

Câu 54. Trong mặt phang với hệ toạ độ Oxy, cho phuong trình hai cạnh của một tam giác là 
5x - 2y + 6 = 0 và 4x + Ty -21 = 0. Viết phuong trình cạnh thứ ba của tam giác đó, biết rằng 
trực tâm của nó trùng với gốc toạ độ. 

• Giả sử: (AB): 5x - 2y + 6 = 0, (AC): 4x + Ty -21 = 0 => A(0;3). 

Đường cao BO đi qua B và vuông góc với AC (BO ): Ix - 4y = 0 B(- 4;-7). 

Cạnh BC đi qua B và vuông góc với OA => (BC ): y + 7 = 0. 

Câu 55. Trong mặt phẳng với hệ toạ độ Oxy, cho tam giác ABC có đỉnh A(l; 3) và hai đuờng trung 
tuyến của nó có phuong trình là: X - 2y +1 = 0 và V -1 = 0. Hãy viết phuong trình các cạnh 
của AABC. 

• (AC): X + 2y - 7 = 0; (AB): x-y + 2 = 0; (BC): x-4y-1=0. 


• Gọi Mlà điếm đối xứng của B qua d M(- 6; 13) e (AC). 

Giả sử A(5 - 2 a; a)£d C(8 + 2 a; 1 - a). Do MA, MC cùng phương => a = -2 => C( 4; 3) 

Vậy: (BC ): X - 8y + 20 = 0. 
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Câu 57. Trong mặt phắng với hệ toạ độ Oxy, cho tam giác ABC có đỉnh 5(2;-1), đường cao xuất 
phát từ A và đường phân giác trong góc c lần lượt là d ỉ : 3x - 4y + 27 = 0, d 2 : X + 2y - 5 = 0 . 
Viết phưong trình các cạnh của tam giác ABC. 

• Đường thắng BC qua B và vuông góc với dị =^> (5C): 4x + 3y + 5 = 0. 


Toạ độ đỉnh c là nghiệm của hệ: 


4x + 3y + 5 = 0 


C(- 1;3). 


r [x + 2y-5 = 0 

Gọi B 'là điếm đối xứng của B qua d 2 B’( 4; 3) và B ' G (AC). 
Đường thắng AC đi qua c và B' => ( AC ): y - 3 = 0. 

Toa độ đỉnh A là nghiệm của hệ: y 3 A(— 5;3). 

ồ [3x - 4y + 27 = 0 v 

Đường thẳng AB qua Avà B => (AB) :4x + 7y-l = 0. 

Vậy: (A5): 4x + 7y -1 = 0, (5C): 4x + 3y + 5 = 0, (AC): y-3 = 0. 


A(-5;3). 


Câu 58. Trong mặt phang với hệ toạ độ Oxy, cho tam giác ABC cân, cạnh đáy BC có phưong trình 
di: X + y +1 = 0. Phưong trình đường cao vẽ từ B là ch: X - 2y - 2 = 0. Điếm M(2; 1) thuộc 
đường cao vẽ từ c. Viết phưong trình các cạnh bên của tam giác ABC. 

• B(0; -1). BM = (2; 2) => MB d BC. Kẻ MN// BC cắt di tại N thì BCNM là hình chữ nhật. 


PT đường thẳng MN: X + y -3 = 0. N = MN n dĩ 

NC Ả BC => PT đường thẳng NC: X - y - -ị = 0 . 

AB ± CM =^> PT đường thẳng AB: X + 2y + 2 = 0. 
AC -L BN =>PT đường thẳng AC: 6x + 3y +1 = 0 




c = NC ndi 


c f;-f . 

3 3 


Câu 59. Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy, cho tam giác có phưong trình hai cạnh là 
AB : 5x - 2y + 6 = 0 và AC: 4x + 7y - 21 = 0. Viết phưong trình cạnh BC, biết rằng trực tâm 
của nó trùng với gốc tọa độ o. 

• AB: 5x -2y+ 6 = 0; AC: 4x+7y-21 =0 A(0;3) 

Phương trình đường cao BO: 7x - 4y = 0 =^> B(-4 ; —7) 

A nằm trên Oy, vậy đường cao AO nằm trên trục Oy BC: y + 7 = 0. 

Câu 60. Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy, cho tam giác ABC có phưong trình cạnh AB: 
x-y-2 = 0, phưong trình cạnh AC: x + 2y-5 = 0. Biết trọng tâm của tam giác G(3; 2). 
Viết phưong trình cạnh BC. 

• A = ABr^AC =>A(3; 1). Gọi B(b;b-2) e A5,C(5-2c;c) e AC. 


Do G là trọng tâm của AABC nên 


3+b+5-2c=9 
1 + b-2 + c = 6 


>5(5; 3), Cịl; 2) 


> Phương trình cạnh BC: X - 4y + 7 = 0. 


Câu 61. Trong mặt phẳng với hệ toạ độ Oxy, cho tam giác ABC có A(2; 7) và đường thẳng AB cắt 
trục Oy tại E sao cho AE — 2EB. Biết rằng tam giác AEC cân tại A và có trọng tâm là 


trục Oy tại E sao cho AE — 2EB. Biê 
7 13 ^ , 

GI 2;-^- 1. Viêt phưong trình cạnh BC. 
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Trần Sĩ Tùng 


• Gọi M là trung điểm của BC. Ta có AG = —AM =^> M(2; 3). Đường thẳng EC qua M và có 

VTPT ÃG = ^0;-| j nên có PT: y = 3 =>E(0; 3) => C(4; 3). Mà ÃẼ = 2ẼB nên B(-l; 1). 

=> Phương trình BC: 2x - 5 y +7 = 0. 

Câu 62. Trong mặt phang với hệ toạ độ Oxy, cho A ABC có đỉnh A(l;2), phưong trình đường trung 
tuyến BM: 2x + y + l = 0 và phân giác trong CD: x+y-l=0. Viết phưong trình đường 
thẳng BC. 

• Điểm c e CD :x + y- l = 0=> C(t; ì-t). Suy ra trung điểm M của AC là M ị ~~ ’ ^ 2 ^ ]' 

Từ A(l;2), kẻ AK _L CD : X + y — 1 = 0 tại I (điểm K e BC ). 

Suy ra AK : (x -1) — (y - 2) = 0 <=> X — y +1 = 0 . 

Tọa độ điểm I thỏa hệ: \ x + 2 => / ÍO; l) 

• • ì X-y +1 = 0 1 ’ 


Tam giác ACK cân tại c nên I là trung điếm của AK => tọa độ của ẢT-1;0). 

Đường thẳng BC đi qua c, K nên có phương trình: A + 1 =^-<íí>4x + 3y + 4 = 0 

—7 + 1 8 


Câu 63. Trong mặt phắng với hệ toạ độ o.xy, cho tam giác ABC có phưong trình đường phân giác 
trong góc A là (di): x + y + 2 = 0, phưong trình đường cao vẽ từ B là (cb): 2x-y + l = 0, 
cạnh AB đi qua M(l; -1). Tìm phưong trình cạnh AC. 

• Gọi N là điếm đối xứng của M qua (di) => N e AC. MN = (x v - ỉ, ỵ N + 1) 

Ta có: MN / !n d{ = (1; 1) <=i> Kx^ -1) - l(y N +1) = 0 x N ~y N =2 (1) 

Tọa độ trung điểm I của MN: Xj = ^(1 - X N ), yj = ^(-1 + y N ) 

I &(d ì ) -(\-x N ) + —(-\ + y N ) + 2 = Q o X N +y N +4 = 0 (2) 

Giai hệ (1) và (2) ta được N(-l; -3) 

Phương trình cạnh AC vuông góc với (ch) cỏ dạng: X + 2y + c = 0. 

N e (AC) 1 + 2.(-3) + c = 0 c = 7. Vậy, phương trình cạnh AC: X + 2y + 7 = 0. 

Câu 64. Trong mặt phang với hệ trục tọa độ ơ.xy, cho tam giác ABC cân tại A, phưong trình các 
cạnh AB, BC lần lượt là X + 2y -1 = 0 và 3x - ỵ + 5 = 0. Viết phưong trình cạnh AC biết AC 
đi qua điểm M( 1 ;-3). 

• Đường thẳng AC có VTPT: ữị = (1;2). Đường thẳng BC có VTPT n 2 = (3;-l). 

Đường thẳng AC qua M(l; -3) nên PTcó dạng: a(x - 1) + h(y + 3) = 0 (a 2 + b 2 ^ 0) 

AABC cân tại đỉnh A nên ta có: cos (AB,BC) = cos (AC,BC) 

3-2 \3a-b\ 2 1 c T 7-2 _ n _ „ _ 1 , 2 

<Cỷ22a -\5ab + 2b =0 <^a = —b V a = —b 


/1 2 +2 2 V3 2 +1 2 ya 2 +b 2 v3 2 + 1 2 


• Với a = ^b, chọn a = 1, b = 2 ta được AC: X + 2y + 5 = 0 (loại vì khỉ đó AC//AB) 

2 , 

• Với a = —b, chọn a = 2, b = 11 ta được AC: 2x + lly + 31 = 0. 

11 

Câu hỏi tương tự: 
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Trần Sĩ Tùng 


a) AB : 12* — y -23 = 0, BC :2x-5y+ 1 = 0, M( 3;1) 

b) AB:2x-y + 6 = 0, BC:x-3y-2 = 0, M( 3;2). 


pp toạ độ trong mặt phẳng 


ĐS: AC : 8* + 9y -33 = 0. 
ĐV AC:x + 2y-7 = 0. 


Câu 65. Trong mặt phắng với hệ tọa độ Oxy, cho tam giác ABC có điểm A(2; 3), đường phân giác 
trong góc A có phưong trình X - y +1 = 0, tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC là 1(6; 6) 
và diện tích tam giác ABC gấp 3 lần diện tích tam giác IBC. Viết phưong trình đường thắng 
chứa cạnh BC. 

• Gọi (C) là đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC. (C) có tâm 7(6; 6) và bán kính R = IA = 5 

(C>: (x - 6) 2 + (y - 6) 2 = 25 

Gọi D là giao điếm của (C) với đường thăng X - y +1 = 0 => D{ 9; 10) 

Ta cỏ: ID _L BC => ID = (3; 4) là VTPT của BC => Phương trình BC có dạng : 

3x + 4 y + m = 0 

Theo đề bài ta có S ÁABC = 3 S AIBC o d{A,BC) = 3 dự,BC) <=> |l8 + m\ = 3142 + m\ 
m = -54 

^ ra _ 

m = -36 

Vậy có hai đường thắng thỏa YCBT: 3x + 4y - 54 = 0 và 3x + 4y - 36 = 0 

Câu 66. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho tam giác ABC có trực tâm 77(-l;4), tâm đường 
tròn ngoại tiếp 7(-3;0) và trung điểm của cạnh BC là M( 0;-3). Viết phưong trình đường 
thẳng AB, biết điểm B có hoành độ dưong. 

• Giả sử N là trung điểm của AC. Vì AABH ~ AMNI và HA //MI nên HA = 2MI => A(—7; 10) 

Ta có: IA = ỈB, IM 1MB => Toạ độ điểm B thoả hệ: ị ( - l ' + 3) ] + y = 116 BỢ; 4). 

[-3x + 3(y + 3) = 0 

Vậy: Phương trình AB : 3x + ly - 49 = 0. 

Câu 67. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho tam giác ABC có A(3; 3), B(2; -1), C(11; 2). Viết 
phưong trình đường thắng đi qua A và chia AABC thành hai phần có tỉ số diện tích bằng 2. 

• 3x + 2v-15 = 0; 2v + 5v-12 = 0. 

Câu 68. Trong mặt phẳng với hệ toạ độ Oxy, cho 2 đường thẳng dị :2x + 5y + 3 = 0 ; 
d 2 : 5x - 2y - 7 = 0 cắt nhau tại A và điểm P(-7; 8). Viết phưong trình đường thắng d 3 đi qua 

p tạo với dị, d 2 thành tam giác cân tại A và có diện tích băng -A 

• Ta có A(l;-1) và clị _L d^. PT các đường phân giác của các góc tạo bởi dị, d 2 là: 

Ai: 7x + 3y-4 = 0 và Á 2 : 3x-ly-10 = 0 
d 3 tạo với dị, d 2 một tam giác vuông cân => d 3 vuông góc với Ai hoặc Á 2 .. 

^Phương trình của d 3 có dạng: Ix + 3y + c = 0 hay 3x-ly+ c =0 

Mặt khác, d 3 qua P(-7;8) nên c = 25 ; C'= 77. 

Suy ra : d 3 : Ix + 3y + 25 = 0 hay cl 3 :3x - ly +11 = 0 

, y 29 > > r~T 

neo già thiết tam giác cuông cán cô diện tích bằng f => cạnh huyền bằng 
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pp toạ độ trong mặt phẳng 


Trần Sĩ Tùng 


Suy ra độ dài đường cao A H = ~~~ = d(A,d 3 ) 

^58 

* Với cL : 7.1' + 3>’ + 25 = 0 thì d(A;d 3 ) = —(thích hợp) 


Với do :3x-lỵ+ 11 = 0 thì d(A;do) = -j= (loại) 


Câu 69. Trong mặt phẳng với hệ toạ độ o xy, cho 4 điểm A(1;0), B(-2;4), C(-l;4), D(3;5). Tìm toạ 
độ điểm M thuộc đường thắng (Á): 3x — y — 5 = 0 sao cho hai tam giác MAB, MCD có diện 
tích bằng nhau. 


• Phương trình tham số của A: I 


y = 3t-5 


. M e A => Mịt; 3t-5) 


S MAB = S MCD <=> d(M,AB).AB = cl(M,CD).CD t = -9 V t = - => M(- 9;-32), M I -;2 


Câu 70. Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho tam giác ABC cân tại A có phưong trình 2 cạnh AB, AC 
lần lượt là X + 2y - 2 = 0 và 2x + y +1 = 0, điểm M( 1; 2) thuộc đoạn BC. Tìm tọa độ điểm D 

sao cho DB.DC có giá trị nhỏ nhất. 


> Phương trình BC có dạng: a(x - 1) + b(y - 2) = 0 ,a 2 +b n > 0. 


AABC cân tại A nên cos B = cos c <=> 


2b Ì2a + b\ \a = -b 

- - /- - ^^ J 

7.2/7 / 2 , 7.2 /7 a = b 


a z +bCA 5 ,V5 


• Vói a = —b:chọn b = -l,a = l => BC: X - y + 1 = 0 =>B(0;1), j => M không thuộc 

đoạn BC. 

• Với a = b: chọn a = b = \ => BC : x + y-3 = 0 =Í>5(4;-1), C(— 4; 7) =>M thuộc đoạn BC. 

Gọi trung điểm của BC là 7(0;3). Ta có: Z5B.DC = (DI + 75). (DI +ĨC) = DI 2 - ỈÌC — > - BC — 

4 4 

Dấu "="xảy ra ++ D = I. Vậy DB.DC nhỏ nhất khỉ D(0; 3). 

Câu 71. Trong mặt phang với hệ toạ độ o xy, cho điểm A(2;-3), B(3;-2), tam giác ABC có diện tích 
,1 3 ^ 4 AT ”^ ì , , 

băng ; trọng tâm G của AABC năm trên đường thăng (d): 3x - ỵ -8 = 0. Tìm bán kính 


đường tròn nội tiếp A ABC. 

• Gọi C(a; b), (AB'): X -y -5 =0 => d(C; AB) = 


ĨỈMBC 


y ^ v — \ị2 

b - 5| = 3 <+ a f 8 ^ ; Trọng tâm G 1 
a-b = 2 (2) ^ 

ì)=>C(-2: J0ì=>r= - = ^-=L-= 


a + 5 b — 5 


e (d) =>3a -b =4 (3) 


' (ỉ), (3) => Cị-2; 10) =>r = --= ~ 

p V2 + V65+V89 

’ (2), (3) => C(l; -l)^r = - = 3 

p V2 + 2V5 


Câu 72. Trong mặt phang toạ độ Oxy, cho tam giác ABC có diện tích bằng 96. Gọi M( 2;0) là 
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Trần Sĩ Tùng pp toạ độ trong mặt phẳng 


trung điểm của AB, phân giác trong của góc A có phương trình: d: x-y-10 = 0. Đường 
thăng AB tạo với d một góc a thỏa mãn cosa = J . Xác định các đỉnh của tam giác ABC . 

• Gọi M' đối xứng với M{ 2;0) qua d:x-y -10 = 0 =í> M'(10;-8). 

PT đường thăng AB qua M( 2; 0) có dạng: a(x - 2) + hy = 0. 

A r\ 1 _ J . ,__ \a-b\ _3 \a = lb 

AB tạo với d:x — y —10 = 0 một góc a => —j == — — = cosn = — ■o , 

■ỊTTdE 5 b =7fl 

• Với a = lb =^>AB: 7x + y-14 = 0. AB cắt d tại A=> A(3;-7) 5(1;7) =>A5 = I 0 V 2 

=> = ịAB.d(M\AB) = 48 = => Ãc = 2ÃM' => C(17;-9) 

• FÓ7 b = 7a =>'AB: x + ly-2 = 0. AB cắt d tại A=>A(9;-1) ^ 5(-5;l) AB = I 0 V 2 

=> ^AAM' b = ịAB.d(M\AB) = 48 = => Ãc = 2AÃT => C(11;-15) 

Vậy, A(3;-7), 5(1;7), C(17;-9) hoặc A(9;-l), £(-5;l),C(ll;-15). 

Câu 73. Trong mặt phang toạ độ ơxy, cho tam giác ABC vuông tại A. Đỉnh B(l; 1). Đường thắng 
AC có phương trình: 4x + 3y-32 = 0. Trên tia BC lấy điểm M sao cho BC.BM = 75. Tìm 

^ , 5^5 

đỉnh c biêt bán kính của đường tròn ngoại tiêp tam giác AMC băng —. 

• Đường thẳng (AB) qua B và vuông góc với (AC) (AB): 3x -4y +1 = 0 ^ A(5;4). 

Gọi E là giao điếm của đường tròn ngoại tiếp của tam giác AMC với BA thì ta có: 

BA.BE = BM.BC =15 ( vì M nằm trên tỉa BC) => tìm được E( 13; 10). 

Vì AAEC vuông tại A nên CE là đường kính của đường tròn ngoại tiếp AAMC => EC = 5\l~5 . 
Do đó c là giao của đường tròn tâm E bản kinh r = 5\Ỉ5 với đường thẳng AC. 

_ TV.„ n ĨA „ > UA Í4* + 3y-32 = 0 \x = 2\y = % 

[(x-13) 2 +(y-10) 2 =125 \_x = 8;y = 0 

Vậy: C(2;8) hoặc C(8;0). 

Câu 74. Trong mặt phang toạ độ Oxy, cho tam giác ABC vuông tại A, phương trình đường thắng 

BC: \Ỉ3x -y- V 3 = 0 , các đỉnh A và B nằm trên trục hoành và bán kính đường tròn nội tiếp 
tam giác ABC bằng 2. Tìm toạ độ trọng tâm G của tam giác ABC. 

•Toạ độ điểm B là nghiệm của hệ: \^ x y -Q —s ntì-tu 


5(1; 0). 


Đường thẳng BC có hệ số góc k = SỈ3 nên ABC = 60° => đường phân giác trong BE của tam 

giác ABC có hệ số góc lì = nền có phương trình: y = ~^~ x ~ -Ỵ~ ■ 

Tâm I(a;b ) của đường tròn nội tiếp AABC thuộc BE và d(I,Ox ) = 2 nên: \b\ = 2 . 

+ Với b = 2 ^a = ỉ + 2^Ỉ3 => iạ + 2ylỉ;2). 

+ Với b = -2 => a = l- 2 V 3 =>I(l-2yl3;-2). 

Đường phân giác trong AF có dạng: y = -x + m. Vì AF đi qua I nên: 

+ Nếu 7(1 + 2V 3 ; 2) thì m = 3 + 2^3^ (AF):y = -x + 3 + 2y/3 => A(3 + 2^3; 0). 
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pp toạ độ trong mặtphẳng 


Trần Sĩ Tùng 


Do AC -LOx nên AC có phương trình: x = 3 + 2\ị?> . Từ đó suy ra C( 3 + 2\Ỉ3; 6 + 2^3). 

c.., J 4 + 473.6 + 273) 

Suy ra toạ độ trọng tam G \ - ; J. 

+ Nếu /(1-273;-2) thì m = => {AF):y = -x-\-lS => A(-l-2^;0). 

Do AC-L Ox nên AC có phương trình: X = -ỉ-2yỈ3 . Từ đó suy ra c(-l-2yf3;-6-2yf3). 

c..„.-1-473.6 + 273) 

rìạv ra loạ độ trọng tam G 1- — ; -— 1. 


Sạy ra toạ độ trọng tâm G 


Vậy có hai điểm thoả YCBT: G [ 4 + 3 ^ ;6 + 3 ^ ) /ỉơ ^ c G [ - 

Câu 75. Trong mặt phang toạ độ Oxy, cho tam giác ABC cân tại A. Đỉnh A có toạ độ là các số 

dưong, hai điểm B, c nằm trên trục Ox, phưong trình cạnh AB : y = 3\fĩ(x - I ). Biết chu vi 
của AABC bằng 18, tìm toạ độ các đỉnh A, B, c. 

• Ta có: B = (AB) nOx =^> 5 ( 1 ; 0 ) . Giả sử A{a;3sfĩ(a - 1 )) (a > 1 vì X A > 0,y A > 0 ). 

Gọi AH là đường cao của AABC H(a; 0) C(2a - 1 ; 0). 

=> BC = 2(a - 1), AB = AC = 8(a -1). P AABC = 18 ^ a = 2 => C(3;0 ),a(2;3sIĨ). 

Vậy: a(2;3sIĨ), 5(1;0), C(3;0). 
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